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Esercizi sul teorema di Serrin

UNA VERSIONE DEL TEOREMA DI SERRIN SU TRIANGOLI

Esercizio 1. Sia T C R? un triangolo con vertici A, B e C. Sia w la soluzione di

—Aw=1 in T, w=0 su IJT.
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Dimostrare che se

allora T & equilatero.

SOLUZIONI DI —Aw = 1 IN DOMINI CONVESSI

Definizione 2. Sia Q un convesso di R? . Definiamo il diametro e 'ampiezzza di 0 come:

diam(Q) :=sup {|z —y| : z,y € Q}.

width(Q) := VeiralfBl {sup{u~ (x—vy) : z,y€ Q}}

Esercizio 3. Sia Q un aperto convesso e limitato di R? e sia w la soluzione di
“Aw=1 in Q, w=0 su 0N
Dimostrare che 1
ooy < S width().

Esercizio 4. Sia Q un aperto convesso e limitato di R? e sia w la soluzione di
—Aw=1 in Q, w=0 su OI0N.
Dimostrare che .
[Vl o) < idiam(Q).

Teorema 5. Sia ) un aperto convesso e limitato di R? e sia w la soluzione di
“Aw=1 in Q, w=0 su 0N
Allora 1
[Vl g ) < §Width(Q).

Lemma 6. Sia P un parallelogrammo con vertici A, B, C e D. Sia w la soluzione di
—-Aw=1 in P, w=0 su JP.

Allora il massimo di |Vw| é raggiunto sul lato pid lungo del parallelogrammo.



