Elementi di Logica Matematica
Prova scritta del 22 Luglio 2014

E-mail (per eventuali comunicazioni): . ... ...

Tutte le risposte devono essere giustificate

Buon lavoro!

Esercizio 1.

1. Determinare quoziente 9 e resto p della divisione euclidea tra gli ordinali
a=wtT+w? 54+3ef=w?34+w-2+1.

2. Scrivere l'ordinale (w -7 + 2)'3 in forma normale di Cantor.

Esercizio 2. Ricordiamo che la gerarchia di von Neumann era definita per ricorsione transfinita
ponendo Vo =0, Voy1 = P(Va), e Vi = Ugyen Vo per A limite.

1. Dimostrare che non esistono ordinali « tali che Fun(w, ) € V.

2. Determinare la classe degli ordinali « tali che Fun(w, a) C V.

Esercizio 3. Sia v < wj e sia f:wj + v — wy + 7y crescente e continua ai limiti. Dimostrare che:

1. f(§) < wi per ogni & < wi.

2. |Fix(f)| =¥y dove Fix(f) = {a € w1 + v | f(a) = o} ¢ I'insieme dei punti fissi di f.

Esercizio 4.

1. Sia s un cardinale infinito. Dimostrare che per ogni cardinale v > cof(k) si ha

cof(k)
K = <Sup,u”) :
pH<K

2. Supponiamo che (X,)¥2 <R, 1 per ogni v < wi. Dimostrare che allora (R, )" = (R, )N,



