PAS, 15 aprile 2014
Attività sulle relazioni

1. Prodotto cartesiano di due insiemi
1.1 Come si definisce il prodotto cartesiano di 2 insiemi A e B?
1.2 Descrivete il prodotto cartesiano AxB, se:
A = {a , b} e B = {1 , 3, 8}.
1.3 Come si può rappresentare graficamente il prodotto cartesiano AxB?
 
2. Relazione fra due insiemi   
2.1 Come si definisce una relazione fra due insiemi A e B?
2.2 Fate l’esempio di una relazione fra due insiemi. 
2.3 Rappresentate in più modi tale relazione.
2.4 Considerate gli insiemi:
A=Tevere, Adda, Arno, Po
B=Livorno, Pisa, Roma, Milano, Venezia, Firenze
e la relazione fra A e B: “il fiume ___  passa per la città ___” 
Individuate la relazione come sottoinsieme del prodotto cartesiano, quindi rappresentatela in più modi.
2.5 Sia A l'insieme costituito dalle parole:  "foglio", "penna", "parola", "mare", "matita".
B l'insieme costituito dalle lettere: "A","O", "N", "R".
Considerate la seguente relazione fra gli elementi di A e gli elementi di B:
xRy  la parola x contiene la lettera y
a) Individuate la relazione come sottoinsieme del prodotto cartesiano.
b) Rappresentate la relazione in più modi.
	c) Cosa significa che: xA :yB  xRy  ?

	d) Cosa significa che: y B xA:  xRy  ?

	e) Cosa significa che: xA  yB:  xRy   ?

	f) Cosa significa che: x A yB:  xRy   ?


2.6 Siano:
A: l'insieme delle parole della lingua italiana;      
B = 1, 2, 3, 4
Sia R la seguente relazione fra A e B:    xRy  la parola x ha y sillabe. 
	a) E' vero o falso che: xA yB:  xRy?

	b) E' vero o falso che: xA yB:  xRy?

	c) E' vero o falso che: yB xA: xRy?

	d) E' vero o falso che: yB xA: xRy?


2.7 Siano A: l'insieme degli autori (vivi o morti) di romanzi;  B: l'insieme dei romanzi.
Sia R la seguente relazione fra A e B:   xRy  l'autore x ha scritto il romanzo y
Scrivete in simboli le seguenti proposizioni, e riconoscete se sono vere:
	a) C'e' almeno un autore che ha scritto tutti i romanzi.

	b) C'e' un romanzo che e' stato scritto da tutti gli autori.

	c) Ogni romanzo e'  stato scritto da almeno un autore.

	d) Ogni autore ha scritto almeno un romanzo.



3. Relazione di equivalenza in un insieme
3.1 Cosa si intende per ‘relazione in un insieme’?
3.2 Come si definisce una relazione di equivalenza in un insieme?
3.3 Fate l’esempio di alcune relazioni di equivalenza.
3.4 Sia A=B= l’insieme delle rette del piano
Considerate la relazione: xRy  la retta x è parallela alla retta y
Riconoscete se è una relazione di equivalenza.
3.5 Nell’insieme delle frazioni considerate la relazione:


Riconoscete questa relazione?
E’ una relazione di equivalenza?

4. Da una relazione di equivalenza alle classi di equivalenza
4.1 Scegliete a piacere una relazione di equivalenza R in un insieme  A.
Per ogni elemento a dell’insieme A considerate l’insieme di tutti gli elementi di A che sono in relazione con a (tale insieme si chiama: classe di equivalenza di a).
Cosa potete osservare?
4.2 Nell’insieme Z dei numeri relativi considerate la relazione:
xRy  x-y è divisibile per 3
Dimostrate che R è una relazione di equivalenza.
Individuate le classi di equivalenza.
Cosa osservate?
4.3 Descrivete le classi di equivalenza dell’esercizio 3.4.
4.4 Descrivete le classi di equivalenza dell’esercizio 3.5.
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