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Barriere dal basso

DUE ESEMPI DI FUNZIONI ARMONICHE

Proposizione 1. Sia d > 3. Dati B, C B C R?, la funzione

|2~ — R2—d
u(z) = y2—d _ p2—d
¢ una soluzione del problema
Au=0 in Bg\B,, u=0 on OBpg, u=1 on 0OB,.
Proposizione 2. Dati B, C Bg C R?, la funzione
In|z| —Inr
u(w) = InR—Inr
¢ una soluzione del problema
Au=0 in Bg\B,, u=0 on OBg, u=1 on OB,.

UN’APPLICAZIONE

Proposizione 3. In R? consideriamo i rettangoli
R=(-1,1) x (0,1) e Rs=[-1+0,1—0] x[51-14],

dove
0 € (0,1/4).
Sia h € HY(R) una funzione armonica in R tale che
h>1 su Rs, h>0 su R.

Allora, esiste una costante dimensionale cq > 0 tale che

h(z,y) <cqy per ogni (x,y) € [—1+ 26,1 —24] x [0, 4].

PRINCIPIO DEL MASSIMO DI HOPF

Teorema 4. In R? consideriamo una palla Br ed il semispazio
H, = {(:c’,xd) ERVIXR : g > 0}.
Sia u € HY(Br N H,) una funzione armonica in Br N H, e tale che
u=0 su BgrNOJiH, , u>0 in BrNH,;.

Allora,
Op,u(x’,0) >0 per ogni (2',0) € BRNOH,.



