PROGRAMMA DI TEORIA ALGEBRICA DEI NUMERI 2

Valori assoluti in un campo: dipendenza fra valori assoluti e topologia indotta. Teorema
di Ostrowski.

I numeri p-adici: definizione, struttura additiva e struttura moltiplicativa. Completa-
mento di un campo di numeri rispetto ai suoi valori assoluti. Estensioni di valori assoluti
ad estensioni algebriche. Gradi locali, norma e traccia locali. Teorema di approssimazione
simultanea. Lemma di Krasner.

Estensioni di campi p-adici: classificazione delle estensioni non ramificate e delle estensioni
debolmente ramificate e loro sottogruppi normici.

Dualita di moduli rispetto alla traccia. Il differente di un’estensione. Estensioni monoge-
niche, moltiplicativita del differente nelle torri di estensioni, proprieta’ locali del differente.
Dicriminante di un’estensione. Relazioni fra differente, discriminante e ramificazione. Rela-
zioni fra la fattorizzazione dei primi nelle estensioni dei campi di numeri e la fattorizzazione
di polinomi sui campi locali.

Estensioni di Galois. Gruppi di decomposizione e gruppi di Galois locali. Conseguenze
del teorema di Cebotarev. Gruppi di Galois delle estensioni locali debolmente ramificate.
Gruppi di ramificazione: struttura della catena dei gruppi di ramificazione, risolubilita delle
estensioni locali finite, salti nei gruppi di ramificazione.

Prodotto topologico ristretto di spazi topologici. Definizione di adeli. Compattezza degli
adeli modulo gli adeli principali. Teorema di Blichfeldt-Minkowski e lemma di approssima-
zione forte. Definizione di ideli e loro topologia. Dimostrazione idelica della finitezza del
gruppo delle classi di un campo di numeri. Dimostrazione idelica del teorema di struttura
delle S-unita’.
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