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Esercizio 1. Si consideri la serie

S(x) =
+∞∑
n=2

x log n

1 + n2x4
.

(a) Dimostrare che S : R → R è ben definita (cioè la serie converge per ogni x ∈ R);

(b) dimostrare che S è continua in ogni punto x ̸= 0;

(c) dimostrare che S è derivabile in ogni punto x ̸= 0;

(d) dimostrare che S non è continua in x = 0.

Esercizio 2. Nello spazio di Banach X = C([0, 1]) dotato della norma uniforme ∥·∥∞,
si consideri la mappa T : X → X definita da:

T (u)(x) = 1 +

∫ x

0

t u(t) dt.

(a) dimostrare che T è una contrazione;

(b) trovare l’unico punto fisso di T ;

1


