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Esercizio 1. Vero o falso? Se
⋃
X ∈ ON , allora X ⊆ ON .

Esercizio 2. Determinare i primi tre ordinali α con la seguente proprietà:
per ogni X ⊆ α, il tipo d’ordine di X è uguale ad α oppure il tipo d’ordine
di α \X è uguale ad α.

Esercizio 3. Quanti sono gli ordinali α < ω1 tali che ωα = α?

Esercizio 4. Sia f : P R→ P R una funzione tale che f(A) ⊆ A per ogni
A ⊆ R e l’inclusione è stretta se A è non vuoto. Definiamo per ricursione
sugli ordinali A0 = R, Aα+1 = f(Aα) e Aλ =

⋂
α<λAα se λ è limite. Per

quali ordinali α è possibile che Aα 6= ∅?

Esercizio 5. Vero o falso? Sia X ⊆ ON×ON e supponiamo che (α, 0) ∈ X
per ogni α ∈ ON e che se (x, y) ∈ X e (y, x) ∈ X allora (x, y + 1) ∈ X.
Possiamo concludere che X = ON ×ON?

Esercizio 6. Sia X un insieme tale che ω1 ∈ X e per ogni insieme finito
A, se A ⊆ X allora A ∈ X. Quale è la minima cardinalità possibile di X?

Esercizio 7. Sia (A,<) un ordine totale con la proprietà che tra due punti
qualsiasi di A esiste al più una quantità numerabile di altri punti. Quale è
la massima cardinalità possibile per A?


